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43. Bestimmen Sie die lokalen und globalen Extrema von

f(x, y) =
xy

3
− 2x2 + y − 3y2 .

44. Sei f : {(x, y) ∈ R2 , y ≥ 1} → R mit f(x, y) := 3 exp(x)
y2

. Nähern Sie den Wert

f(0.1, 1.1) mit Hilfe des Satzes von Taylor an. Entwickeln Sie f dazu am Punkt
(0, 1) und berechnen Sie sowohl die erste als auch die zweite Näherung.

45. Sei

F (x, y) = 3x3 − y4 + 2xy2

und x0 = 1. Bestimmen Sie Punkte (x0, y0) für die die Funktion F eindeu-
tig nach y auflösbar ist. Berechnen Sie in diesen Punkten die Steigung der
impliziten Funktion.

46. Sei Q = {(x, y, z) ∈ R3 : 0 ≤ x ≤ 2, 2 ≤ y ≤ 3, −1 ≤ z ≤ 1}. Berechnen Sie∫
Q

x3

(y + z)2
d(x, y, z) .

47. Berechnen Sie ∫
B

x2 + y d(x, y)

mit B := {(x, y) ∈ R2 :
√
x ≤ y ≤ 2 + x2 , 0 ≤ x ≤ 1}.

48. Berechnen Sie ∫
B

xy + 2z d(x, y, z)

mit B := {(x, y, z) ∈ R3 : z = 5 − x2 − y2, z ≥ 0, 0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 1}.
Stellen Sie den Normalbereich graphisch dar.
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